ثانوية : سليماني جلول 
ك الفضَاء منسوب إن مع متعامد و متجَانس (o; 7:7: E)‏ 


الإرئباط الخطي لشعاعين: | 


لإثيّات أن الشعَاعين T (a; b; ce)‏ و (© :ا ب له) 7 مرتبطين خطيًا 


EN i, 


تبات أن : 


يكفى اقات أن + النقط 4 » 8 و © ليست على إسقامة واحدة 
تطبيق: 


ك لنبيين أن النقط : (4)2:0:1 › (2;0 ;8)3 
و(1:1:2-)0 تعين مستويًا : 


8 1 
س( )8 ّ )0 
1 - 


ما أن : ل عو حك عو ح فإن : الشقاعين 48 و 40 
غير مرتبطين خطيًا و بالتالی : آلنقط 4 » 8 و © ليست 


1 


على إستقامة وَاحدة فهى تعين مستويًا . 


المعادلة الديكارئية لمسئو: 


كل مستو في الفضّاء له معادلة ديكارتية من الشكل : 


خی ذه ٤0و‏ ع أعداة .حقيقية لست کا سدوعة . 


المعادلة الديكارثية لمسئو معين بثلاث نقاط: 


لتعيين معادلة ديكارتية لستو معين بالنقط 4 › 8 و © ليست فى 
استقامية نتبع مَايلي : 

1 نبحث عن شعاع تاظمي @ )۴ للمستوى حيت: : 
0= ۸.48 و 7۸.400 فنحصل على معادلة ديكارتية 
للمستوي من الشكل : 0 = 4 + مه + رط + نمه 

2. | نعين قيمة العدّد الحقيقي 4 وذلك بتعويض إحدائيات إِحدّى 


ملخص شامل فى الهندهة الفضسائية 


1 


إعدات الأستاخ : بلبحري كمال 


تطبيق: 

ك نعين العَادلة الديكارتية للمستوى المعين بالنقط ۸ » 8 
و © المعظاة في التطبيق الصابق : 

لديا : 0 - 7.48 و 0= 7.40 


0ع -25 دن 
-3a + b+ =0‏ 
لا : 1= » و نعوض فى الجملة السَابقة * 


معنّاه : 


سج 
قيمتى 6 وه نحل حملة معادلتين لجهولين . 
50000220 
ءِ 3 0 
و منه محصل على معادلة ديكارتية من 
a+ 3y + z+ d =0‏ 
نعين 4 بتعويض إحداثيات 4 في العادلة جد : 
إذن العادلة الديكارتية للمستوى ھی : 


0= 2 - ےچ ديرد دج 
بعد نقطة عن مستُو: 


بعد النقظة (20 :0ل :۸/0)20 عن الستوي (۶) ذي المعَادلة 
0= 0 + هه + ره + بده يعطى يَالقَانون : 


تطبيق: 
ك نعين المسافة بين النقظة (1:2:3-)4 والمستوى () 
ذو المعادلة 0 = 1+ 22 - 2y‏ + + : (ط) : 


مم (2) الذي يشمل النقظة (مة:م:مه)ك و شعاع 
تو حه (©:0:5) 77 تمثيله الوسيطي من الشكل : 


التمشل الوسيطي للمستقم (2) الذي يشمل 


)ھا 
(1;3- ;4)2 و T(-1;2;3)‏ شعَاع تو جيه له هو : 


121 
tER‏ ,2 +1- ح دن 


2= 3 + 8+ 
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ا 


كر آلستوي ( ۶) الذي يشمل النقظة (ےz‏ :ول نم هك و شعَاعي 
توجمبّه (© :8 :ه) 7 و (0:8:7) 7 خمثيله الوسيطي من الشكل : 


ك التمثيل الوسيطي للمستوي 


(P) 
-2( و (1:2:3-)72 و‎ 4)2:-1:3( 
: توجيه له هو‎ 


06 دغ-2 ح بو 
> 1:5 > + ,3 +2 +1 ح رن 


2-5-3-5 


الذي يشمل 
7001 شعاءى 


ك ليكن (P)‏ و (P')‏ المستويين المعرفين بمعادلتيبمًا كما يلى : 
+d =0‏ مع لد ربط + نهه : (ط) و 0ع ل دوك سد ع6 ل توه : ("2) 


1 إا کان : ِ . . ن : )P(‏ و 


("2) منطبقان . 


83 إِذَا کان التتاسب : 
ألستويين (ط 
ملاحظة: 

إذا انعدمت إِحدّى الركبّات فلا نكتب انسبة التى انعدم مقَّامهًا و 


لاط عا التؤارى عب انكام السب الأعرين 
الوضعية النسبية لمستقيمين في الفضاء: 


لیکن (2) مستقم شعاع توجيي # 


توجيره 7 
E‏ إِذا کان 


و (D')‏ متعم شعاع 


: الستقيمين (72 
((7) متوازيان ( إِمَا منطبقّان أو متوازيّان تماما ) 


: 7 و 7 مرتبطين خطيًا فان 


ملاحظة: 
إِذَا إشتر في نقظة على الأقل فهمًَا منطبقان و إلا فهمًا متوازيّان 
“دام + 


: الستقيمين 10 


2. ذا كان 


: 7 و 7 غير مرتبطين خطيًا فإن 


© ليكن (2) مستقيم شعَاع توجييّه # و 
التاظمي 77 


2 


1. إِذَا كان : # و # متعامدان فإن : ألستقع (2) و المستوي 


(5) متوازيان أو (2) محتو في (م) 
ملاحظة: 

تأخذ نقظة كيفية من المستقيم و نعوضًا في معادلة المستوي فإذا 
2) محتو في (۲) و إلا فهمًا متوازيّان 


: الستقم (2) و 


حقّقت العادلة نقول إن : ( 
تماما . 
E‏ إِذا کان : 
د 


۴ اطعا في قت 


في الفضاء: 


ك لدراسة تقاطع ثلاث مستويّات في الا ن أن درن 
تقاطع مستويين منهمًا : 

: إِذَا كان متوازيين تماما فنقول إن‎ ٠. 
۰ ۰ 5 
إِذَا كنا متقاطعين فإن‎ ٠ 
عن تقاطع مستقم‎ 


تقاطع المستويّات الثلاث 


: تقاطع المستويّات الثلاث يصبح عبّارة 


(S)‏ ذّات ا مركز (20 :0 :2)20 و نصف 


معَادلة سطح الكرة 
القطر 7 تكتب : 


الوضعبة النسبيةلسطح كرة ومسئو في الفضاء: 


ع ين ۶) لا يقطع (5 
2.] ۲ = ((۶) ;4)0 فإن : () مس (5) في نقظة وحيدة 


J) <r lS‏ ) :0092 فإن :( ۶) يقطع (5) في ذَايرة 
العناصر المميزة في الحالئين 2 و 3: 


ك ألخالة 2 : نعين نقظة التمّاس 7 بَاعتَبَارهَا نقظة تقاطع 
الستوي (7) مع الستقيم (977) 

ك الخالة 3 : 

- نعين س مركز الدَايرة باعتبّارها نقظة تقاطع المستوي (ط 


(Ow) المستقيم‎ 


- نعين نصف القطر م لدَايّرة التقاطع بَالعلاقة التالية : 
2 - 2 = م 
حيث: ” نصف قطر سطح الكرة و 4 يرمز إلى ((۲ 


[اأته ببسي كمد 


) مع 
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